
Baøi taäp Vaän taûi coù lôøi giaûi 

Baøi 1 Cho baøi toaùn vaän taûi: 

 A = (33, 39, 12) 

 B = (15, 15, 19, 21, 14) 

 C = 

8 11 7 6 10

6 12 12 5 12

5 14 7 8 15

 
 
 
 
 

 

       1) Giaûi baøi toaùn treân. 

       2) Phöông aùn toái öu coù duy nhaát khoâng, taïi sao? 

 Ñaây laø baøi toaùn caân baèng thu phaùt. Duøng phöông phaùp chi phí thaáp nhaát ñeå thaønh laäp phöông aùn 

cöïc bieân xuaát phaùt roài giaûi tieáp, ta coù caùc baûng vaän taûi sau: 
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 Taïi baûng 1 thì θo = 0 neân phöông aùn cöïc bieân taïi baûng 2 cuõng chính laø phöông aùn cöïc bieân taïi baûng 

1. Löu yù raèng, trong baûng 2 thì oâ (r, s), töùc laø oâ (1, 2), seõ trôû thaønh oâ choïn coøn oâ (g, h), töùc laø oâ (1, 1) 

seõ trôû thaønh oâ loaïi: 
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Taïi baûng 2 thì ∆ij ≤ 0 ∀(i, j) neân phöông aùn cöïc bieân ñang xeùt laø phöông aùn toái öu. Ta coù: 

  Xmin = 

0 0 19 0 14

3 15 0 21 0

12 0 0 0 0

 
 
 
 
 

  vôùi zmin = 636 

       2) Vì oâ (3, 3) laø oâ loaïi vaø ∆33 = 0 neân ta xem oâ (3, 3) laø oâ (r, s), theâm oâ naøy vaøo taäp oâ choïn vaø oâ choïn 

giaû, tìm voøng, laäp baûng 3: 
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 Do ñoä giaûm haøm muïc tieâu töø baûng 2 xuoáng baûng 3 laø θo∆rs = 0 neân phöông aùn cöïc bieân taïi baûng 3 

cuõng laø phöông aùn toái öu: 

  X′min = 

0 12 7 0 14

15 3 0 21 0

0 0 12 0 0

 
 
 
 
 

 

 Phöông aùn toái öu X′min khaùc phöông aùn toái öu Xmin taïi baûng 2. Vaäy, baøi toaùn khoâng duy nhaát phöông 

aùn toái öu. 

Baøi 2 Giaûi baøi toaùn vaän taûi: 

 A = (39, 12, 20) 

 B = (24, 33, 62) 

 C = 

4 3 6

5 2 7

8 3 5

 
 
 
 
 

 

Do 39+12+20=71 < 24+33+62=119 neân ñaây laø baøi toaùn vaän taûi maø kho coù ít haøng hôn. Ta laäp theâm 

moät kho giaû coù löôïng haøng bò thieáu laø 119–71 = 48. Chi phí vaän chuyeån moät ñôn vò haøng töø kho giaû 

ra moïi cöûa haøng ñeàu baèng 0. 

Luùc naøy ta coù baøi toaùn caân baèng thu phaùt. Duøng phöông phaùp chi phí thaáp nhaát ñeå thaønh laäp 

phöông aùn cöïc bieân xuaát phaùt roài giaûi tieáp, ta coù caùc baûng vaän taûi sau: 
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Taïi baûng 2 thì ∆ij ≤ 0 ∀(i, j) neân phöông aùn cöïc bieân ñang xeùt laø phöông aùn toái öu. Boû ñi kho giaû, ta 

coù: 

  Xmin = 

24 15 0

0 12 0

0 6 14

 
 
 
 
 

  vôùi zmin = 253 

Baøi 3 Giaûi baøi toaùn vaän taûi sau ñaây vôùi yeâu caàu cöûa haøng thöù 2 vaø thöù 4 nhaän ñuû haøng: 

 A = (15, 25, 35) 

 B = (10, 20, 30, 60) 

 C = 

1 3 6 9

6 8 2 7

3 9 3 6

 
 
 
 
 

 

 

Do kho ít haøng hôn neân ta theâm moät kho giaû (kho thöù 4) coù löôïng haøng cheânh leäch laø 45. Theo ñieàu 

kieän cöûa haøng thöù 2 vaø thöù 4 nhaän ñuû haøng neân oâ (4, 2) vaø (4, 4) laø oâ caám. Vaäy, ta ñieàu chænh c42 vaø 

c44 thaønh M (M laø soá döông ñuû lôùn). 

 Luùc naøy ta coù baøi toaùn caân baèng thu phaùt. Duøng phöông phaùp chi phí thaáp nhaát ñeå thaønh laäp 

phöông aùn cöïc bieân xuaát phaùt roài giaûi tieáp, ta coù caùc baûng vaän taûi sau: 
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 Taïi baûng 2 thì ∆ij ≤ 0 ∀(i, j) neân phöông aùn cöïc bieân ñang xeùt laø phöông aùn toái öu cuûa baøi toaùn M. Do 

phaûi phaân phoái haøng vaøo oâ caám (4, 2) neân baøi toaùn coù oâ caám voâ nghieäm do khoâng coù phöông aùn. 

Baøi 4 Haõy laäp moâ hình toaùn cuûa baøi toaùn sau (khoâng yeâu caàu giaûi): 

 Ngöôøi ta caàn troàng 4 gioáng luùa treân 3 thöûa ruoäng. Do ñaëc ñieåm cuûa moãi gioáng luùa vaø moãi thöûa ruoäng 

laø khaùc nhau neân chi phí troàng luùa treân 1 ha laø khaùc nhau vaø ñöôïc cho bôûi baûng: 

Gioáng luùa 

Thöûa ruoäng 
L1 L2 L3 L4 

R1 2 3 2 3 

R2 3 3 × 2 

R3 1 4 3 × 

 Ñöôïc bieát, dieän tích moãi thöûa ruoäng laàn löôït laø 30ha, 60ha vaø 45ha coøn toång dieän tích caàn troàng moãi 

gioáng luùa laàn löôït laø 28ha, 12ha, 10ha vaø 20ha. Ngoaøi ra, ngöôøi ta cuõng bieát raèng treân thöûa ruoäng 2 

khoâng troàng ñöôïc gioáng luùa thöù 3, treân thöûa ruoäng 3 khoâng troàng ñöôïc gioáng luùa 4. 

 Haõy cho bieát phaûi phaân phoái ñaát troàng nhö theá naøo ñeå toång chi phí laø thaáp nhaát. 

 Quan nieäm moãi thöûa ruoäng laø moät traïm phaùt vaø dieän tích thöûa ruoäng laø löôïng haøng coù taïi traïm 

phaùt, ta coù A = (30, 60, 45). 

 Quan nieäm moãi gioáng luùa laø moät traïm thu vaø dieän tích caàn troàng laø löôïng haøng maø traïm thu caàn 

nhaän, ta coù B = (28, 12, 10, 20). 

 Töø baûng chi phí troàng caùc gioáng luùa ta coù ma traän C. 

 Do thöûa ruoäng 2 khoâng troàng ñöôïc gioáng luùa thöù 3 vaø treân thöûa ruoäng 3 khoâng troàng ñöôïc gioáng luùa 

4 neân oâ (2, 3) vaø (3, 4) laø oâ caám. Ta gaùn c23 = M, c34 = M vôùi M laø moät soá döông ñuû lôùn. 

 Goïi xij laø soá ha ñaát treân thöûa ruoäng thöù i duøng ñeå troàng gioáng luùa thöù j. Ta coù xij ≥ 0 

(i 1,3;  j 1,4)= = .  

 Vaäy, baøi toaùn treân coù moâ hình toaùn laø baøi toaùn vaän taûi coù oâ caám sau: 

 A = (30, 60, 45) 

 B = (28, 12, 10, 20) 

 C = 

2 3 2 3

3 3 M 2

1 4 3 M

 
 
 
 
 

 

Baøi 5 Moät doanh nghieäp caàn mua goã cho caùc xöôûng saûn xuaát baøn gheá töø moät soá ñòa phöông. Nhu caàu goã 
cho nhaø maùy ñaët taïi Bình Döông laø 250m3, taïi quaän 12 laø 125m3, taïi Thuû Ñöùc laø 100m3. Hieän nay 

traïi goã taïi Di Linh ñang baùn 300 m3 goã, taïi Ñaéc Laéc ñang baùn 80m3 goã vaø taïi Kontum ñang baùn 

120m3 goã. Ñöôïc bieát giaù goã taïi Di Linh laø thaáp nhaát coøn taïi Ñaéc Laéc vaø Kontum laø cao ngang nhau. 

Phí vaän chuyeån (chuïc ngaøn/m3) cho bôûi baûng: 

 



 Xöôûng taïi  

Bình Döông 

Xöôûng taïi  

quaän 2 
Xöôûng taïi  

Thuû Ñöùc 

Traïi goã Di Linh 20 40 35 

Traïi goã Ñaéc Laéc 15 45 40 

Traïi goã Kontum 18 50 45 

 Haõy tìm caùch mua goã vaø vaän chuyeån sao cho toång chi phí vaän chuyeån laø thaáp nhaát. 

 Quan nieäm moãi traïi goã laø moät traïm phaùt vaø soá m3 goã ñang baùn laø löôïng haøng coù taïi traïm phaùt, ta coù 

A = (300, 80, 120). 

 Quan nieäm moãi xöôûng laø moät traïm thu vaø nhu caàu goã cuûa moãi xöôûng laø löôïng haøng maø traïm thu caàn 

nhaän, ta coù B = (250, 125, 100). 

 Töø baûng chi phí vaän chuyeån ta coù ma traän C.  

 Do giaù goã taïi Di Linh thaáp nhaát neân doanh nghieäp seõ öu tieân mua heát goã taïi Di Linh. Vaäy, yeâu caàu 

cuûa baøi toaùn laø traïm phaùt 1 phaûi phaùt heát haøng. 

 Goïi xij laø soá m
3 goã chôû töø traïm phaùt thöù i veà traïm thu thöù j. Ta coù xij ≥ 0 (i 1,3;  j 1,4)= = .  

 Vaäy, baøi toaùn treân coù moâ hình toaùn laø baøi toaùn vaän taûi sau ñaây vôùi yeâu caàu tram phaùt 1 phaûi phaùt 

heát: 

 A = (300, 80, 120) 

 B = (250, 125, 100) 

 C = 

20 40 35

15 45 40

18 50 45

 
 
 
 
 

 

Do traïm phaùt nhieàu haøng hôn neân ta theâm moät traïm thu giaû (traïm thu thöù 4) nhaän löôïng haøng 

cheânh leäch laø 25. Theo yeâu caàu traïm phaùt 1 phaùt heát haøng neân oâ (1, 4) seõ laø oâ caám. Vaäy, ta ñieàu 

chænh c14 thaønh M (M laø soá döông ñuû lôùn). 

 Luùc naøy ta coù baøi toaùn vaän taûi caân baèng thu phaùt. Duøng phöông phaùp chi phí thaáp nhaát ñeå thaønh 

laäp phöông aùn cöïc bieân xuaát phaùt. Theo caùch giaûi ñaõ bieát, ta coù: 

  Xmin = 

75 125 100 0

80 0 0 0

95 0 0 25

 
 
 
 
 

  vôùi zmin = 12.910 

Vaäy keá hoaïch mua goã toái öu laø: 

 • Mua taïi Di Linh 75m3 goå, taïi Ñaéc Laéc 80m3 goã, taïi Kontum 95m3 goã ñeå  cung caáp xöôûng saûn 

xuaát taïi Bình Döông. 

 • Mua taïi Di Linh 125m3 goã cho xöôûng saûn xuaát taïi quaän 2. 

 • Mua taïi Di Linh 100m3 goã cho nhaø xöôûng saûn xuaát taïi quaän Thuû Ñöùc.  

Toång chi phí vaän chuyeån thaáp nhaát laø 129 trieäu 1 traêm ngaøn ñoàng. 

Baøi 6 Moät xí nghieäp may coù 50 thôï tay ngheà caáp 1, 30 thôï tay ngheà caáp 2 vaø 40 thôï tay ngheà caáp 3 ñöùng 
may aùo treân 40 maùy may loaïi 1, 60 maùy may loaïi 2, 20 maùy may loaïi 3. Naêng suaát (soá löôïng aùo/giôø) 

cuûa moãi ngöôøi thôï thuoäc moät caáp tay ngheà khi söû duïng moät loaïi maùy may cho bôûi baûng sau: 

Maùy may  

loaïi 1 loaïi 2 loaïi 3 

Thôï caáp 1 7 8 9 

Thôï caáp 2 6 7 8 

Thôï caáp 3 4 6 7 

 Tìm caùch phaân coâng thôï sao cho toång naêng suaát laø cao nhaát. 



 Quan nieäm moãi caáp thôï laø moät traïm phaùt vaø soá thôï laø löôïng haøng coù taïi traïm phaùt, ta coù A = (50, 

30, 40). 

 Quan nieäm moãi loaïi maùy may laø moät traïm thu vaø soá thôï ñöùng maùy laø löôïng haøng maø traïm thu caàn 

nhaän, ta coù B = (40, 60, 20). 

 Töø baûng naêng suaát ta coù ma traän C.  

 Goïi xij laø soá thôï coù tay ngheà caáp i ñöôïc phaân coâng ñöùng treân maùy may loaïi j. Ta coù xij ≥ 0 

(i 1,3;  j 1,3)= =  (boû qua ñieàu kieän nguyeân).  

 Vaäy, baøi toaùn treân coù moâ hình toaùn laø baøi toaùn vaän taûi max sau ñaây: 

 A = (50, 30, 40) 

 B = (40, 60, 20) 

 C = 

7 8 9

6 7 8

4 6 7

 
 
 
 
 

 

 Theo caùch giaûi ñaõ bieát, ta tìm ñöôïc phöông aùn toái öu cuûa baøi toaùn treân laø: 

  Xmax = 

30 0 20

10 20 0

0 40 0

 
 
 
 
 

  vôùi zmax = 830 

 Vaäy, caùch phaân coâng thôï toái öu laø: 

 • Phaân coâng 30 thôï tay ngheà caáp 1 ñöùng may treân 30 maùy may loaïi 1. 

 • Phaân coâng 20 thôï tay ngheà caáp 1 ñöùng may treân 20 maùy may loaïi 3. 

 • Phaân coâng 10 thôï tay ngheà caáp 2 ñöùng may treân 10 maùy may loaïi 1. 

 • Phaân coâng 20 thôï tay ngheà caáp 2 ñöùng may treân 20 maùy may loaïi 2. 

 • Phaân coâng 40 thôï tay ngheà caáp 2 ñöùng may treân 40 maùy may loaïi 2. 

Vôùi caùch phaân coâng naøy thì naêng suaát seõ ñaït toái ña vaø baèng 830 aùo trong 1 giôø.  

Baøi taäp Vaän taûi 

GIAÛI BAØI TOAÙN VAÄN TAÛI 

Baøi 1 Giaûi baøi toaùn vaän taûi sau: 

 A = (218, 210, 105, 12) 

 B = (123, 142, 115, 165) 

 C = 

12 65 74 28

16 67 72 33

17 63 73 29

18 68 77 30

 
 
 
 
  
 

 

Baøi 2 Cho baøi toaùn vaän taûi: 

 A = (50, 40, 20) 

 B = (40, 30, 20, 20) 

 C = 

5 1 3 4

1 2 1 3

3 4 5 6

 
 
 
 
 

 

 Giaûi baøi toaùn vaø cho bieát phöông aùn toái öu coù duy nhaát khoâng, taïi sao? 



Baøi 3 Cho baøi toaùn vaän taûi max sau: 

 A = (50, 30, 40) 

 B = (40, 60, 20) 

 C = 

7 8 9

6 7 8

4 6 7

 
 
 
 
 

 

 Giaûi baøi toaùn vaø cho bieát phöông aùn toái öu coù duy nhaát khoâng, taïi sao? 

Baøi 4 Cho baøi toaùn vaän taûi sau: 

 A = (40, 50, 60) 

 B = (25, 35, 45) 

 C = 

7 8 6

2 7 8

9 6 7

 
 
 
 
 

 

 Giaûi baøi toaùn treân vôùi yeâu caàu laø kho 1 phaûi phaùt heát vaø kho 2 khoâng ñöôïc phaùt vaøo cöûa haøng 3. 

Baøi 5 Cho baøi toaùn vaän taûi sau: 

 A = (40, 50) 

 B = (25, 35, 30) 

 C = 
7 8 6

2 7 8

 
 
 

 

       1) Vieát baøi toaùn treân thaønh baøi toaùn QHTT. Baøi toaùn coù bao nhieâu bieán, bao nhieâu raøng buoäc? 

       2) Vieát baøi toaùn ñoái ngaãu cuûa baøi toaùn QHTT treân vôùi kyù hieäu bieán laø u1, u2, v1, v2, v3. 

       3) Phaùt bieåu ñònh lyù ñoä leäch buø yeáu vôùi caëp baøi toaùn ñoái ngaãu treân. 

Baøi 6 Cho baøi toaùn vaän taûi sau: 

 A = (40, 65) 

 B = (25, 35, 40) 

 C = 
7 8 6

2 7 8

 
 
 

 

 Vôùi yeâu caàu kho 1 phaûi phaùt heát haøng, haõy vieát baøi toaùn treân thaønh baøi toaùn QHTT. 

LAÄP MOÂ HÌNH (khoâng yeâu caàu giaûi) 

Baøi 7 Ñaïi hoäi theá vaän dieãn ra cuøng ngaøy taïi 4 ñòa ñieåm. Ngöôøi ta caàn chôû ñeán caùc moät soá thieát bò töø 3 nôi 
cung caáp. Caùc döõ lieäu veà löôïng haøng caàn chuyeân chôû vaø khoaûng caùch giöõa caùc ñòa ñieåm ñöôïc cho bôûi 

baûng: 

Thu 

Phaùt 
15 10 17 18 

20 160 50 100 70 

23 100 200 30 120 

10 50 40 30 50 

 Do ñaëc ñieåm cuûa caùc phöông tieän vaän chuyeån vaø yeâu caàu veà thôøi gian neân khoâng theå chôû haøng ñi xa 

quaù 150Km. 

 Tìm phöông aùn vaän chuyeån toái öu. 



Baøi 8 Moät cöûa haøng baùn gaïo caàn phaân phoái gaïo töø 3 kho ñeán 4 ñaïi lyù. Soá bao gaïo coù trong moãi kho vaø soá 
bao gaïo maø moãi ñaïi lyù coù theå nhaän cho bôûi baûng: 

Thu 

Phaùt 
170 150 210 160 

120 4 1 1 2 

230 5 4 2 3 

310 6 2 3 1 

 Ñöôïc bieát, ñaïi lyù I yeâu caàu ñöôïc nhaän khoâng döôùi 145 bao gaïo. Laäp keá hoaïch phaân phoái toái öu. 

LAÄP MOÂ HÌNH VAØ GIAÛI 

Baøi 9 Coâng ty trang traïi Cao Nguyeân döï ñònh troàng 02 loaïi caây caø pheâ & tieâu treân 3 khu ñaát A, B, C coù 
dieän tích töông öùng laø: 50, 60, 40 (ha). Do ñaëc ñieåm cuûa caùc khu ñaát khaùc nhau neân chi phí saûn xuaát 

(trieäu ñoàng/ha) vaø naêng suaát (taï/ha) khaùc nhau vaø cho ôû baûng sau: 

Khu ñaát Caø pheâ Tieâu 

A 
2 

9 

1,8 

6 

B 
2,2 

10 

1,6 

5 

C 
2,5 

12 

1,5 

4 

 (Soá lieäu ôû goùc beân traùi, phía treân cuûa moãi oâ laø chi phí SX; ôû goùc beân phaûi phía döôùi cuûa moãi oâ laø 

naêng suaát) 

 Yeâu caàu saûn löôïng cuûa caø pheâ toái thieåu laø 500 taï vaø tieâu toái thieåu laø 420 taï. 

 Haõy xaùc ñònh phöông aùn phaân phoái ñaát troàng sao cho ñaûm baûo yeâu caàu veà saûn löôïng vôùi chi phí thaáp 

nhaát. 

Baøi 10 Moät coâng ty xaây döïng muoán mua saét ñeå xaây döïng caùc khu nhaø taïi quaän 2, quaän Thuû Ñöùc, quaän Bình 
Thaïnh töø caùc nhaø maùy Luyeän caùn theùp taïi Bieân Hoaø, Bình Döông vaø quaän Taân Bình. Nhu caàu saét 

xaây khu nhaø taïi quaän 2 laø 1250 taán, taïi Thuû Ñöùc laø 500 taán vaø taïi Bình Thaïnh laø 650 taán. Coâng ty 

mua ñöôïc taïi Nhaø maùy theùp Bieân Hoaø 800 taán, taïi Bình Döông mua ñöôïc 900 taán vaø taïi Taân Bình 

mua ñöôïc 1200 taán. Phí vaän chuyeån (taán/chuïc ngaøn) cho bôûi baûng sau: 

  Khu nhaø q.2 Khu nhaø Thuû Ñöùc Khu nhaø Bình Thaïnh 

Nhaø maùy taïi Bieân Hoaø 3 2 8 

Nhaø maùy taïi Bình Döông 7 6 12 

Nhaø maùy taïi Taân Bình 4 5 3 

 Bieát raèng hieän nay khoâng theå chôû saét töø quaän Taân Bình veà quaän 2. Laäp phöông aùn vaän chuyeån saét 

sao cho caùc khu xaây döïng nhaän ñuû saét vaø toång chi phí vaän chuyeån laø thaáp nhaát. 

Baøi 11 Moät trang traïi coù 3 maûnh ñaát ñònh duøng ñeå troàng 4 loaïi caây. Lôïi nhuaän thu ñöôïc khi troàng moãi loaïi 
caây treân moãi loaïi ñaát, dieän tích moãi maûnh ñaát, dieän tích ñònh troàng moãi loaïi caây cho bôûi baûng sau.  

Laäp keá hoaïch phaân phoái ñaát troàng sao cho toång lôïi nhuaän thu ñöôïc laø lôùn nhaát, bieát raèng treân maûnh 

ñaát thöù 2 khoâng ñöôïc troàng loaïi caây thöù 2. 

Lôïi nhuaän (ñôn vò tieàn/ha) 
 

Loaïi caây 1  Loaïi caây 2 Loaïi caây 3  Loaïi caây 4  

Dieän tích 

maûnh ñaát (ha) 

Maûnh ñaát 1 22 25 20 18 250 

Maûnh ñaát 2 30 32 25 28 1.400 

Maûnh ñaát 3 29 28 25 23 350 

Toång dieän tích 

troàng (ha) 
500  400  600  500  

 


